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[1] (a) Studiare il grafico della funzione

f(x) = 3 arctanx− arctan
3x− x3

1− 3x2
.

(b) Stabilire se essa è uniformemente continua.

[2] (i) Enunciare compiutamente e dimostrare che una funzione è strettamente crescente

se e solo se
f(x1)− f(x2)

x1 − x2
> 0 per ogni coppia x1, x2 ∈ D(f) di punti distinti.

(ii) Dare la definizione di infinitesimo di ordine k per x→ 0 e fornire un esempio per
un dato k a scelta.

(iii) Enunciare compiutamente e dimostrare che la funzione integrale di una funzione
integrabile secondo Riemann in un intervallo [a, b) è lipschitziana.

(iv) Sono uguali i numeri complessi 3
√

(−1)2 e
(

3
√
−1
)2

? Giustificare la risposta.

[3] Usando le formule di Mac Laurin delle funzioni elementari,

(A) scrivere il polinomio di Mac Laurin di IV grado della funzione

f(x) = log(1 + sin x) ,

(B) scrivere la formula di Mac Laurin delle funzioni

g(x) = sin(π − x) , h(x) =


sinx− x

x2
, x 6= 0

0 , x = 0 ,

k(x) =


x+ log(1− x)

x3
, x 6= 0

0 , x = 0 .


