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[1] Nel campo dei numeri complessi, determinare i seguenti insiemi:

A =

{
z ∈ C : |z| = <e z + =mz, <e z + 2

z − 4
= 0

}
,

B = {z ∈ C : 8z3 − 12iz2 − 6z + i + 1 = 0} ,

C = {z ∈ C : iz2 + 2(1 + i)z + 2− 2i = 0} .

[2] (i) Definire un punto isolato di un sottoinsieme A ⊂ R.
(ii) Enunciare compiutamente e dimostrare che una successione convergente è

limitata.
(iii) Esistono applicazioni lineari L : R→ R non nulle con funzione derivata nulla?

Giustificare la risposta.
(iv) Enunciare compiutamente e dimostrare che una funzione è convessa se e solo se

la sua derivata è crescente.

[3] Verificare l’eventuale convergenza dei seguenti integrali e, in caso affermativo,
calcolarli:

(a)

∫ +∞

4

4− x

(x− 2)3(x− 3)
dx , (b)

∫ 0

−∞

2ex + 3e−x

3ex + 2e−x
dx ,

(c)

∫ 1

0

(1− 2
√
x )

4

3
√
x2

dx .

1Ogni esercizio ben risolto vale 10 punti. Durata totale della prova: 2 ore. Risposte con soluzioni non
attinenti alle lezioni svolte (ad esempio scaricate da internet o con metodi da A.I.) non verranno prese in
considerazione.


